XIl.2: Koroék ugy aranylanak egymashoz, mint az atmérdk négyzetei.
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Tegytik fel, hogy nem:
FH? )

l. ® < EFGH ©

ahol ® # EFGH (O

Mddszer: irjunk be sokszogeket, és nézziik a kor és a sokszog kozti (egyre kisebb) terileteket

1. EFGHo > EFGH ©® /2 E
mert 2-EFGHO = K'L'M'N'D és K' E N’
EFGHO < K'L'M'N'g K N
2. FKE A > FKE (/2
mert 2-FKE A= EE'F'F[] és F
FKE A < EE'F'F [ A H
GLF A > GLF 4 /2

Stb. L G M

X.1: Ha adva van két nem egyenlé mennyiség, és a nagyobbdl levonunk a felénél tobbet, és a
maradékbdl a felénél tobbet, és igy tovabb, akkor egy olyan mennyiség fog megmaradni, mely kisebb
az adott mennyiségek kisebbikénél.

— itt pontosan ez torténik: a korbél kivonunk a felénél tobbet (négyzet), a maradék korszeletekbdl a
feliknél tobbet (haromszogek), stb. — igy el6bb-utdbb a maradék korszeletek Y, ¥; 6sszege barminél
kisebbé tehet6 — legyen Y ¥ < EFGH (O — @

Ekkor a beirt soksz6g: 7L, = EFGH O — ), ¥, vagyis ebbdl és az el6z6b6l: (1) 1, > @

m _ o2 ™

Legyen az ABCD (© -be beirt [7; sokszog hasonlé /,-héz: — = <

I,  FH? l
1L ABCD(® ()] ABCD(®
tehdt — = ———— ,azaz — = ——— ,demivel ABCD O > 11, ,igy (2) IL, < ®
15 ()] 15 1L
FH? ®

1. d > EFGH vagyis =
O vagvis 203 = ABcpo

® _ EFGHO
ABCDO® A

De ,ésmivel ® > EFGH © ,ezért A < ABCD (© ,ezpedigazl. eset.



XIl.10: Minden kap harmadrésze az egyenlé magassagu és ugyanazon alapon fekvé hengernek

l. Tegyik fel, hogy henger(ABCD (©) > 3 - kup(ABCD ()

1. hasdb(ABCD ) > henger(ABCD () /2 A’
2. hasdb(AKB A) > hengerszelet(AKB q) / 2 K' A N'

stb.

(Lasd: XIl.2 + térgeometria)

X.1. alapjan a maradék ), ¥; hengerszeletekre:

Y. ¥ < henger(ABCD (©) -3 - kup(ABCD )

Dea hasdb(/T;) = henger(ABCD ©)-Y ¥ L C M’
(ahol 717; az alap-sokszog)

igy hasdb(/1;) < 3 - kip(ABCD (©O). De mivel hasdb(/1;) = 3 - gula([1),
ezért gula(/l;) > kup(ABCD ) — ?, hiszen a gula része a kupnak.

Il. Legyen most henger(ABCD (O) < 3 - kup(ABCD ()

1. gula(ABCDO) > kip(ABCD (O)/2
2. gula(AKB A) > kupszelet(AKB Q) / 2

stb.
X.1. alapjan a maradék }; @; kupszeletekre:

Y. @; < kup(ABCD ©) — henger(ABCD ©) /3

Dea gula(/L) = kiup(ABCD ©O)-Y. @;
(ahol [71; az alap-sokszog)

igy gula(/L) > henger(ABCD (©) /3. De mivel gula(/) = hasdb(/L)/3

ezért hasdb(/L) > henger(ABCD () — %, hiszen a hasab része a hengernek.

Ugyanez a médszer — a KIMERITES MODSZERE:
XII.5: Az azonos magassagu haromszog alapu gulak ugy aranylanak egymashoz, mint az alapjuk.
XIl.11: Az azonos magassagu kupok és hengerek gy ardnylanak egymashoz, mint az alapjuk.

XI1.12: Hasonld kupok és hengerek egymadssal az alapjuk atméréihez viszonyitva haromszoros
aranyban allnak.

XI1.18: A gdmbok az atmérdikhez viszonyitva haromszoros aranyban allnak egymassal.

(Tovabbfejlesztés: Arkhimédész — egyarant beirt és korilirt alakzatok, majd ezeket egybeeijti)



