VI.

Szoveg az Elemekben

lllessziink egy adott szakaszhoz adott sokszéggel
egyenlé paralelogrammdt uUgy, hogy egy
adotthoz hasonlé paralelogramma Idgjon ki.

Legyen AB az adott szakasz, s az adott sokszog,
amellyel egyenl6t kell AB-hez illeszteni, C,
amelyhez pedig hasonldnak kell kilégnia, D. Az
AB szakaszhoz tehat a C sokszoggel egyenld
sokszoget kell illeszteni ugy, hogy egy D-hez
hasonlé paralelogramma légjon ki.
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Legyen E az AB felez6pontja (. 10),

emeljiink EB-re egy D-hez hasonld és hasonléan
fekvé BF paralelogrammat (VI. 18),

és szerkesszlink egy BF és C 6sszegével egyenld
és egyuttal D-hez hasonld és hasonldan fekvé GH
alakzatot (VI. 25).
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A probléma ,értelmezése”

Adott:
D C
— ." i ) /
A B
Feladat:

Talalni AB-n (vagy meghosszabbitdsan) egy olyan
P pontot, hogy

e PFGB hasonlé D-hez

e AEFP egyenlé C-vel

Tegylk fel, hogy a paralelogrammak derék-
szogliek, és D egy négyzet (mint a tételek
alkalmazasaiban)

[AB—a,C—b, D—x%]

X b
3 X
b=ax+x’
— ¥ +ax—b=0

Ennek megoldasa:
ay 2 a
Xx= + (E) +b-— E
ahol geometridban csak a pozitiv m.o. érdekes.
Lépések:
a/2 megszerkeszt

(a/2)* megszerkeszt
(mert D egy négyzet)

(a/2)’ + b megszerkeszt,
négyzetté atalakit



Feleljen meg KH az FL-nek és KG az FE-nek.
Minthogy GH nagyobb FB-nél, KH nagyobb FL-nél
és KG az FE-nél. Hosszabbitsuk meg FL-t, FE-t,
KH-val legyen egyenl6 FLM, KG-vel pedig FEN (I. | (négyzetek esetén ez az érvelés alapvetben
3), és egészitsik ki MN-t. MN tehdt mind | leegyszer(isodik)

egyenld, mind hasonlé GH-val. GH viszont EL-hez
hasonld (VI. 21), MN in hasonld tehat EL-hez, s
EL és MN ugyanazon atlé mellett fekszik (VI. 26).
Huzzuk meg FO 3atléjukat, és rajzoljuk meg az

abrat.
Minthogy GH egyenlé EL meg C-vel, GH viszont | ,5.2 a 2
egyenlé MN-nel, MN is egyenl6 EL meg C-vel. (E) +b= (E + X)

Vonjuk le a kozos EL-t: igy a maradék YXV b
gnémodn egyenld C-vel.

Minthogy AE egyenl§ EB-vel, AN is egyenlé NB-
vel (l. 36), azaz LP-vel (. 43). Adjuk hozzajuk a a
k6zOs tagnak EO-t: igy a teljes AO egyenl6 a VXY | (a+x)x=x*>+—--X+—=-X
gnomonnal. 2 2

A VXY gnémédn viszont egyenlé C-vel, AO is (a+x)-x=b
egyenld tehat C-vel.

Az adott AB szakaszhoz tehdt az adott C >
sokszoggel egyenl§ AO paralelogrammat | (Vagyis az x mennyiség (%) +b—% )
illesztettiink gy, hogy a D-hez hasonlé PQ
paralelogramma lég ki (VI. 21), mivel EL is
hasonlé PQ-hoz (VI. 24). Eppen ezt kellett
megmutatni.
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