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A kurzus soran W. V. O. Quine halmazelméletével, a New Foundations-szel (NF) és ennek
valtozataival ismerkediink meg. NF a standard Zermelo-Fraenkel halmazelmélet (ZF) legfontosabb
alternativaja. Axiémait Quine az 1937-es New Foundations for Mathematical Logic cimU cikkében
vezette elG; innen az elnevezés.

A ZF és NF kozotti legfontosabb kiilonbség az, hogy az utébbiban létezik univerzélis halmaz és
barmely halmaznak létezik komplementere, igy a halmazok Boole-algebrat alkotnak. Tovabbi
technikai el6nye, hogy a Godel-Bernays halmazelmélethez (GB) hasonldan (de ZF-tél eltéréen)
végesen axiomatizalhato.

NF legnagyobb hatranya, hogy nem fliggetlen a kivalasztdsi axiomatdl (AC); s6t bizonyithaté benne
AC tagadasa. Ezt a hibat kiiszoboli ki Ronald Jensen 1969-es mddositasa (NFU), amely mar figgetlen
AC-tdl.

NF-nek a ZF-hez vagy annak valamely erésebb valtozatahoz vett relativ konzisztencidja nyitott kérdés.
Ismert azonban, hogy amennyiben ZF konzisztens, NFU is az; és ezen kivil is sziiletett egy sor
eredmény NFU és ZF kiilonb6z6 valtozatainak egymashoz képest vett konzisztencidjarél.

NFU és kiilonféle erésebb valtozatai alkalmasak a matematika szokdasos mddon valé halmazelméleti
megalapozasara és modellelméleti vizsgdlddasokra; lehet példaul NF-ben forszolni.

A kurzus soran a fenti eredmények kozil igyeksziink minél tobbet feldolgozni; hogy pontosan mire jut
id6, az er6sen fligg a hallgatok igényeitdl és felkésziiltségétdl. A szakirodalmon kiviil handoutok
segitik majd a felkésziilést.

Irodalom

e Quine, V. V. O.: New Foundations for Mathematical Logic. In: From a Logical Point of View. 2.
atdolgozott kiadds, Harvard University Press, 80-101.0.

e Jensen, R. B.: On the Consistency of a Slight(?) Modification of Quine's NF. Synthese 19 (1969),
250-63.

e Holmes, M. R.: Elementary Set Theory with a Universal Set. Academia-Bruylant, 1998.

e Forster, T. E.: Set Theory with a Universal Set. Clarendon, 1992.



